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L. KIEN THUC TRONG TAM
1. Ung dung dao ham
- Nhic lai dwoc cac khai niém tinh don diéu ctia ham s3, cuc tri ham s, gia tri 16n nhat,
gia tri nho nhat cia ham sd va duong tiém can ctia d6 thi ham s6. Nhan dang duoc cac
khai niém dwa vao d6 thi hay bang bién thién cua no.
- Phan loai va khao sat, vé duoc d6 thi ham s6, nhan dang d6 thi va bang bién thién cua
cac ham s6 thuong gap.
- Giai quyét duoc cac bai toan lién quan dén do6 thi ham s6: Su tuwong giao gitra hai d6
thi, bai toan bién luan s6 nghiém, bai toan tiép tuyén,...
2. Hinh hoc
- Nhéc lai dwoc cac khai niém va tinh chat co ban ctua khéi da dién, khéi da dién déu.
- Van dung cac phuwong phap tinh thé tich cta cac khdi da dién.
II. BAI TAP TU LUAN
Bail. Chohamsd y=x’-3(m+1)x*+2 (C,).
a) Khao sét va vé do thj ham s6 (C) khi m=0.
b) Bién luan s nghiém cua phwong trinh sau x° —3x* =2k -1 theo tham sd k.
c) Viét phuwong trinh tiép tuyén voéi (C ) biét ti€p tuyén song song véi dudong thing
d:y=9x+2021.
d) Tim m dé ham sd c6 cuc dai va cuc tiéu.
e) Tim m dé ham s6 dat cyc dai tai x=2.
f) Tim m d€ ham s6 luén dong bién trén R.
g") Tim m dé (C, ) cat duong thang (d):y=-x+2 tai ba diém phan biét A(0;2),B,C
sao cho AOBC vuong taiO .
Bai2. Chohamsg y=x'-2(m+1)x*-m+1 (C,).
a) Tim m d€ ham s6 dong bién trén khoang (0;+).
b) Tim m dé ham s6 co 3 diém cuec tri.
c*) Tim m d€ d6 thi ham sd ¢ ba diém cuc tri la ba dinh ctia tam gidc c6 dién tich béng
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Bai3. Chohamss y="2"1 (c ).
xX+m




Bai 4.

Bai 5.

Bai 6.

Bai 7.

Bai 8.

a) Khéo sat va v& d6 thi(C)cta ham s6 khi m =2.
b) Viét phuong trinh tiép tuyén cua (C) tai giao diém ctia (C) v6i truc tung.
c*) Chiing minh rﬁng duong théng (d) :y=—-x+k ludn cit (C) tai hai diém phan biét
A,B.Tim k d€ doan AB ngan nhat.
d*) Tim m dé ham s6 (C,, ) dong bién trén khoang (1;+%).
Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh vudng canh a, canh bén SA vudng goc voi
mét phang ddy. Tinh thé tich kh&i chép S.ABCD trong cac trueong hop sau:
a) Canhbén SB=2a.
b) Géc gifta SC va mat phang ddy bang 45°.
c) Goc gitta mit phang (SCD) va mit phang day bang 60°.
&
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e) *Cosin goc gitta SC va mat phang (SBD) bang —

Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 canh d4y bang a, canh bén tao véi mat day

d) Khoang cach tlr A dén mit phang (SBC ) bang

mot goc 60°. Goi O la giao di€ém cua AC va BD.

a) Tinh thé tich khoi chop S.ABCD.

b) Tinh d6 dai canh bén SA.

¢) Tinh khoang cach tlr A dén mét phang (SCD) 4

d) Tinh goc gitta mat bén va mat day caa hinh chop.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh chit nhat, tam gidc SAB déu va nam
trong mit phang vudng gdc véi ddy, canh AB=a, AD =2a.

a) Tinh thé tich khoi chop S.ABCD.

b) Tinh khoang cach tit diém A dén mp (SCD).

¢) Tinh khoang cach gitta BD va SA.

Cho hinh lang tru dang ABC.A'B'C' ¢c6 AB=a; AC = u\/g; AA' = 2\/511; @Z =120%
a) Tinh thé tich lang tru ABC.A'B'C' va t& dién ABB'C'.

b) Goi M, N Tan luot la trung diém cua CC', AB. Tinh thé tich ctia 2 t& dién ABB' M va
A'B'MN .

c*) Goi I,],K Tan lwgt la tdm cua cac matbén ABB'A';BCC'B'; ACC'A'. Tinh thé tich
ctia khoi da dién IJK.ABC.

Cho khéi lang tru tam giac ABC.A'B'C’ ¢6 day la tam giac déu canh 4, diém A’ cach
déuba diém A, B, C vacanhbén AA’ tao voi mdt day goc 60°.

a) Tinh thé tich khdi lang tru do.

b*) Tinh khoang cach gifta hai duwong thang AB va CC'.

III. CAU HOI TRAC NGHIEM



1. GIAI TICH

Ciau1l. Chohamss y= f(x) c6 bang xét ddu dao ham nhu sau

Ménh dé nao dudi day dung?
A. Ham s6 dong bién trén khoang (-2;0).
B. Ham s6 dong bién trén khoang (—«;0) .
C. Ham s nghich bién trén khoang (0;2).
D. Ham s0 nghich bién trén khoang (—o;-2).
Cau 2. Choham sd y = f(x) c6 o thi nhu hinh v&. Ham s8 d& cho dong bién trén khoang nao

dwdi day?

A. (0;1). B. (—0—1). C. (-1,1). D. (-1,0).

Cau 3. Gia tri 16n nhat cia m d€ ham s6y = %x3 —max® +(8—2m)x+m+3 dong bién trén R1a

A.m=2. B. m=-2. C.m=4. D. m=-4.
Ciu 4. Co bao nhiéu gia tri nguyén m d€ham sd y = xx++4?;n nghich bién trén khoang (2;+ oo) ?
A 1. B. 3. C. V0 s0. D. 2.
Cau 5. Cho ham s8 f(x) c6 dao ham f'(x)=x*" (x—l)2 (x+1)3. S8 diém cyc dai ctia ham s6
f (x) la
A 1. B. 3. C.0. D. -1.
Cau 6. Cho ham s§ y = f(x) c6 dao ham trén R va bang xét dau cua dao ham nhu sau:
x |- -2 1 3 +o0
f(x) ‘ - 0 + 0 + 0 -

Hoéihams6 y = f (x) c6 bao nhiéu diém cuc tri?
A. 3. B.0. C.2. D. 1.
Cau7. Choham s§ y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh bén. Ménh dé nao dudi day ding?



X | -o 0 2 +o0
y e 0 - 0 +
5 +00
¥ | / \ 1 /
A. Ham s6 khong 6 cuc tri. B. Ham s0 dat cuc tiéu tai x=1.
C. Ham s6 dat cuc dai tai x=0. D. Ham so dat cuc dai tai x=5.

Cau 8. DO thi cia ham s6 (AB'C') ¢6 hai diém cuc tri A va B. Dién tich S cta tam giac OAB
véi O la gbc toa do bang
A. 4. B. 5. C.6. D. 9.

Cau9. Chohamsd y=f (x) c6 d6 thi nhu hinh bén. Trén doan [—3; 3] ham s6 c6 mdy diém cuc

tri?

A

/ N

A. 4. B. 2. C.5. D. 3.

Cau 10. D6 thi ham s6 y = x° —3x* =9x+2 c6 hai diém cuc trila A va B. Diém nao sau day thudc

duong thang AB?
1. . _1-_ .
A. E(g,Oj. B.M(O, 1). C. P( 1; 7). D. N(1,9).

Cau 11. Tat ca cac gid tri cia m dé ham s8 y=mx* +(m—1)x> +1-2m c6 dung mot cuc dai va

khoéng c6 cuc tiéu la

A. m<O. B. m<1. C. m<0. D. m=-1.
CAiu 12. Gi4 tri nho nhat m cua y=x2 +g trén doan {%;2} béng
X
17
A.mzz. B. m=10. C. m=5. D. m=3.

Ciu 13.Chohams6 y = f (x) lién tuc trén doan [—1;3] va c6 d6 thi nhu hinh vé bén. Goi M va
m lan luot la gia tri 1on nhat va nhé nhat cua ham s6 da cho trén doan [—1;3]. Gia tri

cuia M -m bang
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A. 0. B. 1. C. 4. D. 5
Cau 14. Gi4 trj 16n nhat ctia ham s6 y =— 8316 trén (—oo;1) bang
x* +
A.-2. B. % C.8. D. 10.
Cau 15. Cho ham s8 y = f(x) c6 bang bién thién sau day.
x [ 0 2 +x
oy = 0 ¥ 0 =
T 3
\ ) /' \- :
Héi phuong trinh 2. f (x) —5=0 c6 bao nhiéu nghiém thic?
A. 0. B. 1. C. 3. D. 2.
Cau 16. Goi M, m lan lugt la gia tri 16n nhat va nho nhét ctia ham s6 y=+v5-4x trén doan
[-1;1].Khi &6 M —m bang
A. 9. B. 3. C.1. D. 2
Cau 17. D6 thi ham s6 y = x—2 c6 cac dwong tiém can la
X+
A.x=1vay=-1. B. x=1vay=1.
C.x=-1vay=1. D.x=-1vay=-1.
Cau 18. D6 thi ctia ham s6 y = xz— 1 cO bao nhiéu tiém can?
x —
A. 0. B. 3. C. 1L D. 2.
Cau 19. Gid tri cia m d€ d6 thi ham sd y = 5 -1 o tiém can dung di qua diém M (—1;\/5 ) la
x+m
A.2. B. 0. C. l D. ﬁ
2 2
Cau 20. *Tong sd duong tiém can dung va tiém can ngang ctia d6 thi ham s6y = 82 g
Na® +2x 24
A. 1. B. 2. C.3. D. 4.
Cau 21. Cho ham s8 y = f(x) ¢ d6 thi nhu hinh vé bén. Tiém c4n ding va tiém cn ngang cua

do thi 1a
5
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A. x=1Ly=-1. B. x=-1Ly=1. C.x=Ly=1. D. x=-T,y=-1.
Cau 22. Tap céc gia tri ctia tham s§ m d€ duong thang y =x+m cat &6 thi ham s§ y = x+i tai
x_
hai di€ém phan biét la
A.R. B. (-2;+). C. (—»;3). D. (-2;3).

Cau 23. Tim t4t ca cdc gia tri thuc ctia tham s6 m d€ ham s y =mx’ +x° +(m2 —6)x+ 1 dat cuc

tifutai x=1.
A m=1. B. m=—4. C.m=-2. D. m=2.

Ciu 24. Choham sd y = (m + 1)x4 —mx” +3. Tim t4t ca cac gid tri thuc ctia tham s6 m dé ham s6
cO ba diém cuc tri.
A. me(—oo;—l)u[O;+oo). B. me(—l;O).
C. me(—oo;—l]u[OHoo). D. me(—oo;—l)u(O;+oo).

Cau 25. Choham s§ f(x)c6 daoham la f’(x) =x(x+ 1)2 (x —2)4 Vx e R. SO di€ém cuee ti€u ciia ham

, a>0
sé(l)@{ esm —4>0m<=2vm>2 1a?

A'<0
A. 3. B. 2. C.0. D. 1.
Cau 26. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 bang bién thién nhu hinh vé bén dwéi
X | -1 0 | +0
' p 0

+ 0 — 0 +
+o0 .- +o0
)
| -4 -4
Ham s6 y = f(x) la ham s6 nao sau day?

A. y=—x"+2x"-3. B.y=—ix4+3x2—3.

C.y=x"'+2x"-3. D. y=x"-2x"-3.

Cau 27. buong cong trong hinh vé dudi day la d6 thi cia ham s6 nao?



A y=2x"+1. B. y=x"+x+1. C.y=x"+1. D. y=-x>+2x+1.

ax+b

Céu 28. Cho ham s8 y = c6 d6 thi nhw

cx+d

hinh vé. Ménh dé nao sau day dung?
A.ac>0, bd>0.

B. ac>0, bd <0.

C. bd<0, ad > 0.

D. ab<0, cd <0.

Cau 29. Cho ham s8 y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang bién

R -1 0

___________________________

thién:

1 —+o0

Xét cac khang dinh sau

(I) Ham s06 dat cyrc dai tai x=0.

- 0 + l - 0 +
400 0 —+o0
y / /
-3 -3

(I) Ham s6 ¢6 gia tri 16n nhat bang 0 va nho nhat bang -3

(IIT) Ham s& ¢ dung hai diém cwe tri.

(IV) Ham s6 c6 gid tri cuc tiéu bang 1 va 1.

SO phat biéu dung la

Al B.2. C.3.

D. 4.

Cau 30. Cho ham s8 y = f(x) xac dinh va lién tuc trén R\{1;2} va bang bién thién

T — %0 1 2

+00

!

y |
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v |, /' 5\_3 ” -l\‘_\_

Cho céc khang dinh sau:
(I) Giéa tri cuc dai cia ham sd bémg 5.
(II) D6 thi da cho c¢6 dang hai tiém can.

(IIT) Phrong trinh f(x)-1=0 c6 hai nghiém thuec.

(IV) Gia tri 16n nhat ctia ham s8 trén (0;2) bang 5.
C6 bao nhiéu khang dinh sai?
A. 3. B. 2. C. 1.



2. HINH HOC
Cau 31. Khéi lap phuong la khéi da dién déu loai

A. {53}. B. {3;4}. C. {4;3}. D. {3;5}
Cau 32. S6 hinh da dién 16i trong cac hinh dudi day la:

< -

O AS |3

A 1. B. 2. C. 3. D. 4.
Cau 33. Hinh lang tru cé thé ¢é s6 canh la s6 nao sau day
A. 2018. B. 2019. C. 2020. D. 2021.

Cau 34. Khéi nao sau day khong phai la khoi da dién?

A. . B. . c.—/. D.

Cau 35. SO canh ctia mot hinh bat dién déu la

A. Muwoi hai. B. Muoi. C. Sau. D. Tam.
Cau 36. Cho khdi chop co thé tich V =24 (em®) va dién tich ddy B=12 (cm?®). Chiéu cao ctua khoi
chop la
A. h =% (cm). B. h=2 (cm). C. h=6 (cm). D. h=8 (cm).
Cau 37. Cho khéi chép ¢ day 1a hinh vudng canh a va chiéu cao bang 2a . Thé tich ctia khdi chép
da cho bang
A. 4a’. B. 2a3 . C.2a°. D. éa3 .
3 3

Cau 38. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh vuéng canh a. Biét thé tich ctia khéi chop
ANE]

3
A. 2‘:/_35”. B. 3\/3a. C. % D. a\/3.

Cau 39. Cho hinh chép S.ABC c6 déy 1a tam gidc vuéng tai C, AB=a5, AC=a. Canh bén
SA =3a va vudng goc véi mit phing (ABC). Thé tich khéi chép S.ABC bang

25

3

S.ABCD la

. Chiéu cao ctia khéi chép S.ABCD bang

A. 24°. B. 34°. C. D. a°.



Cau 40. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bang a va chiéu cao hinh chép la a2 .
Tinh theo a thé tich V cua khéi chép S.ABC.

3 3 3 3
26 B.V:”*/g. cv=%. D.V:”*/g.

A V= .
12 4 6 6

Céu 41. Cho hinh chép t& giac déu S.ABCD c6 thé tich V, v6i O la tam ctia day. Ldy M 1a trung
diém ctia canh bén SC . Thé tich khéi tt dién ABMO bang
Az B. - c—. D. .

4 2 16 8

Cau 42. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh chit nhat, AB=a, BC = 2a, dudong thang
SA vudng géc véi mit phang (ABCD) va SA=3a. Thé tich ctia khéi chop S.ABCD
bang
A. 27°. B. 34°. C. 6a°. D. a’.

Cau 43. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 dy 1a hinh chit nhat. Tam giac SAB vuong can tai A vanam
trong mat phang vuong géc véi day va SB = 42 . Goi M 1a trung diém ctia canh SD.
Khoang cach I tir di€ém M dén mit phang (SBC) bang

A.1=2. B. 1=242. C.1=42. D.l:%.
Cau 44. Néu tang cac canh cua tt dién déu 1én 2 Tan thi thé tich khéi t& dién téng 1én bao nhiéu
lan?
A 4. B. 2. C. 8. D. 12.
Cau 45. Cho khoi hop cht nhat ABCD.A'B'C'D" ¢6 AA'=a, AB=3a, AC =5a. Thé tich khoi hop
dachola
A. 54°. B. 4a°. C. 124°. D. 154°.
Cau 46. Thé tich V ctia khéi lap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 AC'=av/3 1a
3
A. V=2 B. V:3\/f” . C. V=332 D. V=%a3.
Cau 47. Lang tru tam gidc déu c6 d6 dai tat ca cc canh bang 3. Thé tich khdi lang tru da cho
bang
A 2B 5. 7, Sty p. 23

Cau 48. Cho lang tru diing ABC.A'B'C' day la tam gidc vudng can tai B, AC = a2, biét goc gitra
(A'BC) va ddy bang 60°. Thé tich V ctia khéi lang tru la
PANE) PNE) a3 a6

A V= . B. V= C.V= D. V= .
2 3 6 6

Cau 49. Cho lang tru ABC.A'B'C' ¢6 AABC déu canh béng ava AA'=b.Canh AA’ tao véi mat
day mot goc bang 45° . Thé tich khdi lang tru ABC.A'B'C’ bang

9



2 2 2 2
”b‘/g. B.V:”b\/g. C.V:”b‘/g. D.V:”b\/g.
8 4 3 5
Cau 50. Cho hinh hdp chit nhat ABCD.A'B'C'D' ¢ AB=a, BC=a2 , AA'=a3. Thé tich V

khéi da dién ACC'D’ (tham khao hinh vé) bang

A V=

A’ D’
| i
)2
A)é:-—- - 2D
s ~ -
/ ~
B C
3 3 3
A.V:”g/g. B.V:a;,/g C. V=6, DV:”;/E.

3. THAM KHAO DANH CHO LOP NANG CAO
Cau51.Chohamso y=f (x) c6 bang bién thién nhw sau:

y' + 0 - 0 +

x -4
P
y /"'/ \ e
— 00~ B

D6 thi ham s6 y = ‘ f (x)‘ c6 bao nhiéu diém cuec tri?

A. 3. B. 2. C. 4. D. 1.
Cau 52. Chohams6 y = f (x) xac dinh trén R'\ {—1} , lién tuc trén mdi khoang xéac dinh va cé bang

bién thién nhw sau:

Xét cac khang dinh sau:

(I) Phrong trinh f(x) =m c6 nghiém duy nhat khi va chi khi m e (—oo;—l] u(3;4).
(IT) Ham s6 dat cuc dai tai x =1.

(IIT) Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; 1).

(IV) D6 thiham s6 y = f (x) c6 ba duong tiém can.

S6 cac khang dinh dung 1a

A1 B. 2. C.3. D. 4.

Cau 53. *Cho ham s8 y =x* —3x* —2. Tat ca cac s8 thuc dwong m dé€ duong thang y =m cat d6
thi ham s0 tai 2 diém phan biét A, B sao cho tam giac OAB vudng tai O, trong d6 O la
goc toa do la

10



A. m=2. B.ng. C. m=3. D. m=1.

Cau 54. *Tat ca cac gid tri thuc ctia tham s6 m dé€ duong th;fmg y=mx—m+1 cit d6 thi ham s8

y=x"-3x"+x+2 taiba difm A, B, C phan biét sao cho AB=AC la
A. me(—0;0)U[4;+x).B. meR. C.me (_ZSHOOJ' D. m e (-2;+x).

;x i’ 6 d6 thi (C) va duong thang (d):y =x+m (m 1a tham s thuec).
x a—

Tap tat ca cic gid tri cia m dé€ duong thang (d) cat d6 thi (C) tai hai diém thudc hai
nhanh phan biét la

Cau 55. *Cho ham s6 y =

A. mG(%}-ﬁ-OOJ. B. m e (0;+x). C. meR\{0}. D. meR.

A oA A s A N n 2x+1 . zen , \ ALY Y . A
Cau 56. *Tiép tuyén voi do thi ham sd y = tai diém c6 hoanh d¢ bang 0 cat hai truc toa do

x+1
lan ot tai A va B. Dién tich tam gidc OAB bang

A. 2. B. 3. C. l D. 1
2 4

Cau 57.*Cho ham s6 y = f(x) =x° +6x +9x+3 (C) Ton tai hai tiép tuyén cua (C) phan biét va
c6 cting hé s6 goc k, dong thoi duwong thang di qua cac tiép diém ctia hai tiép tuyén dé
cét cac truc Ox, Oy tuong tng tai A va B sao cho OA =2017.0B. Hoi c6 bao nhiéu gia
tri ctia k thoa man yéu cau bai toan?

A. 0. B. 1. C.2. D. 3.
Cdu 58.*Cho ham s6 y=f (x) xac dinh trén R va c6 do6 thi

y=f(x)nh hinh vé. Dat g(x)=f(x)-x. Ham s6  b-if <o
y= g(x) dat cuwee dai tai diém nao sau day? 1\; / T o
A x=1. C. x=0. _

B. x=2. D. x=-1.

Cau 59. *Choham s y = f (x) c6 d6 thi nhu hinh vé bén. Tat ca cac gia tri thye caa tham s6 m d€
d thi ham's5 y = f(|x|+m) 6 5 diém cuc tri 1a

¥

A. m<-1. B. m<-1. C. m>-1. D. m>1.

11



Cau 60. C4 bao nhiéu gia tri nguyén duwong cta tham s6 m d€ ham s§ y =[3x* —4x° —12x* +m

c6 5 diém cuec tri.
A. 44. B. 27. C. 26. D. 16.

Cau 61. Mot ctra hang ban 1é phan mém soan thao cong thic toan hoc MathType véi gia 10USD.
Vi gia ban nay, ctra hang chi ban duoc khoang 25 san pham. Ctra hang du dinh s€ giam
gia ban, wéc tinh ctt mdi [an giam gia ban di 2USD thi s san pham ban dwoc ting thém
40 san pham. Xac dinh gia ban dé ctta hang thu dwoc loi nhuan 16n nhét biét rang gid
nhdp vé ctia mot san phdm la 5USD.

A. 7,625USD. B. 8,525USD. C. 8,625USD. D. 8,125USD.

Cau 62. Cho t& dién ABCD c6 cac canh AB, AC va AD d6i mot vuong goc voi nhau; AB =64,
AC=7a vaAD =4a. Goi M, N, P twong tng la trung diém cac canh BC,CD, DB. Thé
tich V cta tt dién AMNPla

A.V=7a. B. V=144 C.V=""u

Cau 63. Cho ling tru ABC.A’B'C’, M la trung diém CC'. Mit phing (ABM) chia khéi ling tru
thanh hai khoi da dién. Goi V, 1a thé tich khdi lang tru chita dinh C va V, la thé tich

khoi con lai. Ti sO Vi la
VZ
AL B. 1. el D. 2.
5 6 2 5
Cau 64. Cho khdi chép t gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a.Goi M, N Ian luot 1a trung diém
SC,SD. Biét mat phang (AMN ) vudng goéc véi mit phang (SCD), dién tich t& gidc
ABMN béng 2+/3¢>. Tinh thé tich ctia khéi chop da cho.
3 3 3 3
320> g, 320 c 16430> N
9 3 9 3
Cau 65. *Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh chi® nhat biét AB=2a. Tam giac SAD

can tai Svanam trong mit phang vudng goc véi day. Biét SC = 6a. Dat AD = x(x > 0) .

A.

Gia tri ctia x theo a sao cho thé tich khdi chép S.ABCD 16n nhét la
A. x=4a. B. x=6a. C. x=10a. D.x=8a.

Yéu cau: Hoc sinh lam dé cuong vao mot cudn vo riéng va ndp lai cho GVBM.

Cac bai danh d&u * 1a khong bat budc.
Nguoi lap dé cuong Nguoi duyét dé cwong
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